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EX HYDRODYNAMICAa 




Ydkodynamica Scientia eft Fluido- 
rum , quorum duplex eft Theoria , 
altera dicla Hydrostatica, in qua 
de liquorum Stagnantium preflio- 
ne, & sequilibrio agitur : altera. ve* 



ro Hydraulica , quae in Fluidorum motu verfaW 
tur. 

* II. Aqua ex minimis Elementis unum Corpus 



dem fubftantix, textura, atque perimetri : Fluida 9 
quia Cohsrentiam natura fua habent ita minimam, 
ut cuivis impreffioni illico cedant , cedendoque fa- 
cile inter fe diducantur. 

- III. Theoremata de Fluidorum Gravitate , cu* 
jus omnia Symptomata in Formula generali analy- 

A 

tica G = funt exprefla , demonftrantur. 



DE PRESSIONE FLUIDORUM. 



• ; IIII. Preflio Fluidi in vafe pofiti eft quoquo- 
verfiis, quia ab eadim oritur gravitate: & quidem 



V. Prefliones exercita a Fluidis adverfus Fun-- 
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dos vaforum, cujufvis fint figura, funt femper pro- 
portionales bafibus in altitudines duclis , & Fluido- 
rum prementium fpecificis gravitatibus. 

VI. Quare fi Fluida fuerint homogenea ; pref- 
fiones eorundem in vafis perpendicularibus aquales 
bafes habentibus erunt in ratione direcla altitudi- 
num: fi altitudines Fluidorum fuerint ajquales; erunt 
in ratione dire&a bafium: fi denique ina'quales fue- 
rint, quum altitudines , tnm bafes; preffiones erunt 
in ratione compofita bafium , & altitudinum , five 
ut bafes in altitudines ducla; . i 
pjt VIL Quod fi fluida fueritirheterogenea ; prefTio- 
nes eorundem in vafis perpendicularibus aequales ba- 
fes, & altitudines habentibus erunt dire&e, ut fpe- 
eificas Fluidorum prementium gravitates . Si vero 
bafes fuerint reciproce proportionales fpecificis eo- 
*um gravitatibus ; preffiones erunt in ratione dire- 
&a altitudinum : vel contra , fi altitudines fuerint 
fpecificis eorum gravitatibus reciproce proportionales ; 
prefliones erunt in ratione direcla bafium : fi de- 
mum bafes, & altitudines fuerint utcumque insequa- 
ies ; preffiones erunt in ratione compofita ex dire- 
fta bafiiim , altitudinum , & gravitatum FluidorunY 
prementium fpecificarum. 

VIIL FunduS vafis difformis , five divergentis > 
feu convergentis eadem vi premitur a Fluido fu- 
pereminente , ac fi effet fundus vafis uniformis ; 
proindeque quantitas preffionis in vafis aequales Fun- 
dos habentibus ab altitudine dumtaxat Fluidi , noa 
a vafis capacitate eft repetenda . 

VIIII. Porro fundus vafis inclinati, & fundus vafis 
perpendicularis asqualiter premuntur, modo aequalis 

erit 
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erlt bafis Sc altitudo utriufque . Quare quaecumque 
fuerit vaiis figura , quscumque vafis poftfio ; pre£ 
fio FJuidi contra fundum iemper erit in tatione 
conipofita bafis & ahitudinis . • - 

'•• • h ! . . . ..».• 

■- DE FLUIDORUM jEQUILIBRIO. : 



X. Fluidum homogeneum in uno tubo asqul- 
fonderat fluido in altero commimicante , -fi eadem 
fuerit in utroque tubo fluidi homogenei perpendicu* 
laris altitudo . Fluida vero heterogenea a>quipon- 
derant , fi eorum altitudines fuerint reciproce , ut 
fpecifica* eorundem gravitates . Quare fluida , quse 
tefe ad libellam componunt in tubis communican- 
tibus , emnt ejufdem gravitatis fpecificse , & denfi- 
tatis : diverfas vero , quac diverfam obtinent altitu- 
dinem . t r / . - 

XI. Hinc deducitur I. ratlo, cur aqu» fontium 
ad eam altitudinem fponte fua afcendant detraais 
impedimentis , quanta ea eft , ex qua defcendunt « 
Deducitur fecundo methodus accurate tiefiniendi gra- 
vitates fpecificas , & denfitates ftuidorum quonim- 
cunque ex cognita ratione altitudinum , ad quas 
fluida het 




f 
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DE IMMERSIONE SOJLIDORUM 
IN FLUIDA i : . 



XIL Solidum in fluidum ejufdem cum illo gra- 
vitatis fpecifica? libere demiffum, totum demergitur 
totumque fuum pondus in iilo deperdit, & ubicun 
gue pofitum quiefcit. 

XIII. 



XIII. Solidum in fluidiim fpecifice leviiB libcr* 
dcmiflum, totum demergitur , taatumque fui pon* 
d ris in illo amittit, quantum eft pondus fluidi fut} 
eodem volumine. Ex.quo prono alveo fluit , Gra? 
vitatem fpecificam fluidi efle ad gravitatem fpecifi- 
cam folidi demerfi , ut pars ponderis a folido amiffa 
in ipfo fluido eft ad integrum ipfius folidi pondus . 
Unde gravitates fpecificx folidorum , pondere ajqua- 
lium, funt reciproce , ut partes ponderis in eodem 
fluido amiflae. 

- XII II. Soiidum fpecifice levius in fluidum fpeci- 
fice gravius libere demilfim partim innatat, partim 
demergitur : totum fuum pondus amittit ; & moles 
fluidi exclufa a parte folidi immerfa pondt rat , uc 
totum folidum. Ex quo deducitur,Gravitatem fpe- 
cificam Solidi effe ad gravitatem fpecificam fluidi, 
in quo mergitur , ut volumen partis immerfa ad 
volumen integrum , Quare gravitates fpecificx foli- 
dorum sequaliura funt,ut partes eorundem in eodeiu 
fluido demerfa; . 

- XV. Hinc habetur folutio duplicis problematij 

apprime utilis , & fcitu jucundi , . quorum primum 

ieft : invemte gravitatcm fpecificam fluidorum quo« 

rumcmique Sccundum : Jnvenire gravitntem fpici- 

jicam diverforum folidorum : cujus beneficio Archi- 

medem detexifle furtum ab Aurifice patratum in 

conflanda sorona aurea Hieroni Syracufarum Regi , 

a quo acceperat certam auri molem , quamplures 

adfirmant Verum quia examen hoc hydroltaticum 

errori obnoxium elfe pbterit ; ideo cum Cl. s Gra- 

vefando dubttandum cenfeo , an artificium hoc ad- 

hibuerit Archimedcs. . ;/ . :. \ . 

DE 
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D E HYDRAULICA. 

' XVI. Quoniam aqua naturali duftu fupra fuam 
fcatebram nefas eft afcendere ; hinc traditur Ars 
Vtbellandi qua dignofcatur > num locus a quo aqua 
eft derivanda altior fit , an humilior loco ad quem 
^ft transferenda , ut per canalem , vel per tubos 
declives epiftomiis munitos ex uno loco in alterum 
deducatur . Varia hinc libellarum genera , modi- 
que eas reftificandi defcribuntur : variseque cautio- 
nes in deducendis aquis fanciuntur* 

XVII. Velocitates , quibus aqua , ceteraque flui- 
da ex tubis conftanter plenis , vel vaforum fora- 
minibus erumfnmt , funt in rarione fubduplicata , 
five ut radices quadratae altitudinum . Hinc habe- 
tur folutio problematis : Determinare altitudinem a- 
quce tribuendam , ut velocitatem datam acquirat . 
- XVIII. Si duo tubi fuerint conftanter pleni $ 
habuerintque altitudines aquales & aqualia lth 
mina ; squales aquae quantitates aequali tempore ef- 
fundent . Si vero altitudines fuerint inasquales , & 
inajqualia ifidem lumirta ; quantitates aquarum eo- 
dem tempore effluentii*m «runt in ratione compofi* 
ta ex fimplici direfta lumimim, & fubduplicata al- 
titudinum, hoc eft ut lumina dufla in radices quar 
dratas altitudinurtl . i;L..Vy 
\ XVIIII. Hinc habetur folutio duplicis fequentis 
jproblematis i Datis akitudimbus tuborum , qui firrt 
tonfiahter pleni, & dqualia -babeant lumina , & dc~ 
ta quantitate aquce ex uno tubo effufa; invenitc-quan? 
titatem aquce aquali tempore ex altero fluxuram : 
* fJ - Al- 
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Altemra eft: Datis qv.antitatibus aquarum cx duobus 
tubis proflucntibus y & datn unius tubi althudinc; in- 
venirc altttudtnem altcrtus. 

' XXk Quantitates aquarum in depletione vafis fi- 
ve cylindrici , five prifmatici sequaftbfus temporibus 
effluentium decrefcunt fecundum numeros impares 
naturales decrefcentes 7, 5^ 3, 1 , \ &c. . Hinc aqua 
eodem motu.in vafis ilepletiono defcendit > quo ad 
sequalera altitudinera vi aliqua imprefla afcendit. 

DE MOTU FLUIDORUM VI AERIS CON* 

TIGUI PRODUCTO. 

i 

XXI. Aqua, quae vi aeris comprefli expelfitur; 
ad cam afcendit altitudinem , atque ea celeritate- 
erumpit , quara acquireret cadendo ab ea altitudine x 
ad quam conftituta aqua ajquilibrium fervat cum 
exceflu elateris aeris comprefli fupra elaterem aerir 
primitivi , five aeris ad orificium tubi refiftentis'. 
Hinc. patetratio, cur aqua ex fonte Heronis afcen- 
dit ad altitudinem altitudini orificii aequalem- 

XXII. Theoria diabetis , fiphonis interrupti j 
Wittembergenfis aliarumque fpecierum traditur : 
nec non varia inftrumentorum fupellex exioiii 
ufus pro vitx civilis commodo , atque voluptate 
recenfetur., . _ ;< , , p - . :, 

XXIII. Velocitates aquarum per diverfos fipho- 
nes erumpentium funt ut radices quadratae profun- 
ditatum orificiorum , per quae effluunt , infra libel- 
lam aquarum , quibus crura minora fiphonum funt 
immerfa . 



a 1 #r.'U 
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DE MOTU AQUARUM PER MACHINAS 

PRODUCTO . 

XXIIII. Variae funt fpecies machinarum ad 
aquas elevandas natae , quas inter praecipuae adnu- 
merantur . Antlia Ctefxbiana five fugens , five pre- 
mens , Sttulce catenis colligata , Rota fttulis inflru- 
cla , Qochlea Arcbimedis , Hydraconftiterium ad in- 
cendia reftinguenda , Vafa Concordia &c. Ars, quae 
in his conftruendis, aptandifque verfatur, dicitur Hy- 
drotechnia , qua voluptati , qua privatis , publi- 
cifve uiibus maxime accommodata . Jucunda defcri- 
buntur fpeclacula a machinis hydraulicis exhibita 
in fontibus fahentibus , quibus fuperbiunt Princi- 
pum Viridaria. ... 

XXV. Aqua profiliens per lumen verticaliter 
pofitum ad eam afcendit altitudinem , ad quam li- 
bella aquae confiftit. Longitudines vero aquarum pro- 
fdientium per lumina horizontalia funt , ut radices 
quadrata; altitudinum , ex quibus defcendunt. Quia 
tamen plura fubeffe folent impedimenta , quae ja- 
Sum quum verticalem, tum horizontalem minuunr, 
ad hxc declinanda remedia pndfcribuntur. 

DE FLUMINUM CURSU. 

. . » * ■ » * 

XXVI. Peccant contra leges hydroftaticx , qui 
fluvios , ac fontes immediate ex mari per fubter-- 
raneos meatus terram penetrante , atque inde per 
apertum aditum erumpente deducunt . Sed adarqua- 
ta, & immediata fontium origo eft atmofphasricus 

B hu- 



IO 

humor , five hic fit refolutus in pluvias , five ra- 
refa&us in vapores , five formam modo nivis , mo- 
do roris , modo referat pruinse • 

XXVII. Curfus fluminis libere fluentis in alveo 
declivi eo ceierior erit, quo declivior eft fundus 
aivei : in horizontali vero , quo profundior eft ai- 
titudo aqua? in alveo horizontali. 
- XXVIII. Per feftiones ajquales , & scqualiter 
veloces , a>quales aquarum quantitates eodem tenv 
pore fluunt . Per fecliones vero asquales , fed ina> 
quaiiter veloces , quantitates aquarum eodem tem- 
pore fluentium funt, ut Velocitates media;. Per fe- 
ftioncs demum inajquales , & inaequaliter veloces^ 
quantitates funt in ratione compofita fe&ionum, 8c 
velocitatum mediarum. 

XXVIIII. Si fluvius fuerit in ftatu manente , 
per fecliones utcunque inaiquales eadem aquss quan- 
titas eodem tempore fluit . Si vero fluvius irttume- 
fcat; aqua fluens psr quamlibet- feclionem dato quo- 
dam tempore eft ad aquam, qus ante intumefcen- 
tiam ibidem fluxerat , in fatione compofita feftio- 
nis , aq celeritatis medi^ auftaj , ad feftionem & 
ceieritatem mediam priftinarrw ' " ' ' • J 

XXX. Sublimiuites Parabolarum , quas f mutata 
direclione perpendiculari in horizontaiem , ab aqua 
libere fluente defcribuntur , altitudines aqua* fluen- 
tis definiunt : femiordinatae celeritates fingulas de- 
terminant : fpatiurri vero parabolicum exponit com- 
piexum omnium celeritatum feftionis . 
*. XXXI. Aqua per canalem declivem fluens nott 
acceleratur ob pref&onem , quam inferior fuftinet a 
fuperiori. . - ' - ;i - ; - 

<i DE 
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DE LUCE, ET COLORIBUs/' 



1 

-f ' • JM . ' 1 

J. Lucem , five primitiva ea fit , five deriva- 
tiva , non efle Acodens abfolutum in fenfu fcho- 
iaftico , fed verum corpus , veramque fubftantiam 
etfi mirum in modum fubtiluTimam cum Recen- 
tioribus adfirmamus propter foliditatem , feu impe- 
netrabilitatem , quam habere evidenter deducitur 
ab ejus praecipuis proprictatibus. 

IJ. De Juminis propagatione aflerimus i , quod 
£t reclilinea: 2 , quod fit fuccejfiva , in quo peccarunt 
.Veteres philofophi momentaneam efTe afferentes t 
^ , quod mirum quantum fit velocijfima , adeo ut 
fingulis fecundis horariis,; five finguiis arteria put 
fibus percurrat plulquam 180. milliariorum millia, 
quod manifefto iiqnet ab OSTervationibus Aftrono- 
jnicis » Judicamus tamen contra Wolphium , & de 
laCaille, aliofque quamplures, expenmenta omnia 
hac fuper ie fuadere vix tantum pofle , ( fi modo 
poffunt) nequaquam demonftrare luminis iter re&i* 
lineum efle. 

- III. Vis , 5c intenfitas iuminis propagati per 
radios paraiielos in medio non refiftente non mi- 
nuitur : propagati vero per radios divergentes de- 
crefcit in ratione reciproca duplicata diftantiarum a 
punclo radiante : per radios convergentes crefcit in 
ratione itidem reciproca duplicata diftantiarum a pun- 
£lo concurfus » * , i 

». UIL Quamvis vis luminis per radios divergen* 
tes propagati ea proportione decrefcat , qua cre- 
fcunt quadrata diftantiarum a punclo radiante ; fplen- 
dor. tamen corpork lucidi in medio perfecle libero 

B 2 ma- 
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manet conftans ad quamcumque diftantiam. /. 

V. Lumen per medium diaphanum aequalis ubi- 
que denfitatis quomodocumque propagatum in pro- 
greifione Geometrica decrefcit. 

Vh In medio diaphano ejufdem denfitatis in- 
tenfitas luminis divergentis a punclo radiante intra 

hoc medium decrefcit in hac ferie - — - , - — ^ , 

n 4» 1 

^ ' ■ &c. , m qua n dehnit quan- 

titatem radiorum ad fingula intervalla sequalia a 
punclo radiante per medii denfitatem interceptorum. 

VII. Etfi noftra inftitutionis non fit litem in* 
ter phyficos componere ; an fcilicet lux confirtat 
in vero , & continuo effluvio particularum pro- 
pemodum infinite parvarum, quae ingenti vi a cor- 
pore luminofo emittuntur , ac veluti vibrantur, ut 
docent Nevvtoniani ; an vero efficiatur motu undu- 
latorio , aut Ofciliatorio materia: elaftica? per hoc 
univerfum ubiquc diffufx , ut Cartefianis omnibus 
folemne eft ; putamus tamen per unam fubtilita- 
tem , & velocitatem particularum lurainis obje&io- 
nes omnes facili negotio a Newtonianis declinari . 

DE COLORIBUS. 

. • . . . • • » • * 

VIJI. Septem funt fpecies diverfae radiorum ele- 
mentarium , rubri fcilicet , aurantii , flavi , virU 
4&s > carulei , indici , ' violacei , e quorum mixtio- 
ne , & diverfa combinatione colores medii derivan- 
tur . Septem hi radii primigenii diverfas in oculis 
•»:. . ■ . j t>i .v ;i ; i. -.' > ' \ : f '- • cxci* 
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excitant fenfariones , juxta diverfam mblem y & fi- 
guram atomorum , five corpufculorum , quibus fm- 
guli conftant ; Diverfitas vero fenfationum in or- 
,gano vifus trahif diverfiratem coiorum in mente : fi- 
<uti diverfitas pulfationum in acufticis aurium ner- 
vulis diverfos fonos inducit . , ., 

' > VIUI. ; Expofitis digniorum philofophorum , Car- 
tefii nempe^ Gaflendi, & Rizzetti de - colorum ori- 
gine theoriis ; Cl. Newtoni omnium. probatiffima 
ab experimentis demonftratur . 

X. Newtoniana ifthxc hypothefis quatuor potiffi- 
mum compleftitur principia : i. quemlibet fcilicet 
purae lucis radium cx feptem aliis elementaribus 
radiolis conftare . 2. Ejufmodi elementares radiolos 
femel a reliquis feparatos colorem proprium non 
amplius mutare, utcumque ope prifmatis refringan- 
tur, vel refleclantur. 3. Radiolos , qui colore diffe- 
runt; refrangibilitate quoque, & reflexibilirate inter 
fe differre : 4. Summam analogiam haberi inter rc- 
frangibilitatem radiorum , & reflexibilitatem eorun- 
dem, adeo ut quam proportionem habent in refra- 
flione , eandem fervant in reflexione . 

XI. Per hxc principia a perpetuis experimentis 
dedufta demonftratur , colores omnes exiftere in 
radiis lucis , non in corporibus , quae a luce , & 
propter lucem diverfos habent colores. , 

XII. Huic Newtonianae hypothefi non obftat , 
neque principium- Catoptricum, angulutn fcilicet «1- 
ctdentia angulo reflexionis aquari : neque princi- 
pium dioptricum , ftnum anguli inclinationis ad ft- 
num anguli refratli ejfe in ratione conjlante , ut im- 

merito ^uidam phyficorum cenfent . " 

-v ,\ XIII. 
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XIII. Septem colores primigenii lucis propor- 
tionem habent cum fepterh notis muftcis contentis 
in confonantia , quse dicitur Dtapafon , feu ottava: 
Cjuseque notiflimis fillabis UT , RE , MI , FA , 
SOL , LA , SI folent infigniri : hoc eft ut funx 

intervalla horum numerorum i , - \ - 2 - -\ 
- > * 9 >6 4 3 «5 io i : 

in quos partiri debet chorda, ut edat tonos in o£la- 

va contentos. ; - . 




— . 
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SECTIONUM CONIC AR UM * 

f - 

E -L E M E N « T A. 

■ • 

. — i— — * i 



PRopoftrio L Apolloniana genefis coni , quse effi- 
citur ex circumduclu linea , a punclo in fublimi 
pofito, in infinitum protenfse circa perimetrum cir r 
cularem, in plano diverfo ab eodem punfto confti- 
tutam , utpote muito xuiiverfcdior ^ eft EuclicLeas 
pneferenda . 

Propofttio IL In quolibet cono five recto , five 
fcaleno quxvis Seclio bafi parallela erit circulus , cu* 
jus centrum in ipfo occurfu axis cum eadcm Se- 

- Corollarium « Hinc d^iu:itur coii axem tranlre 
per centra circulorum omnium , qui bafi conl funt 
paralleli , & conum fecant . 

ISi w 40" ; figuia Jcurtilmea^perpendiculares 
duftae ad aliquam reclam ab eadem figura termina- 
tam ita eam dividant, nt quadrau perpendicuiarium 
aequalia fint reclangulis fegmentorum ; hax figura 
erit circulus. " 

, ' Propoftto UL In cono fcaleno alia quoque feflio 
bafi non parallela , qux dickur fubcontraria , eft cir- 
culus. 

- Propofttio IIIL Omnis linea parallela refl* per- 
pendiculari ad bafim trianguli per axem , occurrit 
e^uj plano, ab eoque £ifaxia?m dividitur. 

Propofttio V. Si conus fecetur per axem trianstfr 
lo y & fecetur infuper aiio plano , cujus communis 
feclio cum bafe coni perpendicularis fit ad bafim 
**Z. trian- 



Digitized by Google 



16 

triangull ; dico , reftam a vertice hujus fecundi pla- 
ni fecantis bifariam dividere lineas omnes, qux in 
hoc fecundo plano ducuntur parallelse eidem perpen- 
diculari ; in cono quidem reclo bifariam , & perpen- 
diculariter, in cono fcaleno bifariam, fed non iem- 
per perpendiculariter. 

Propofitio VL In parabola quadrata ordinatarum 
funt interceptis diametris , feu abfciffis proportio- 
nalia . vr 

Propofitio VII. In Ellipfi quadrata ordinatarum 
funt proportionalia reclangulis , quae fub correfpon- 
dentibus diametri portionibus ab utroque vertice 
fumptis continentur. t || 

Propofitio VLIL In Hyperbola quadrata ondinata- 
rum iunt proportionalia reclangulis y quae fub earum 
abfciffis re(pe£tive, et iifdem abfcilfis, aucTis produ- 
ftione axis continentur. ; - .j 

' D E PARABOLA.. j 

De axe paraboU. 

Propofitio I. In parabola fi habeatur tertia pro- 
portionalis cuicumque iagittas, & ordinatee ad axem^ 
etiam reliquse omnes ordinatae, erunt medias pro- 
portionales inter fuas fagittas, & eandem conttan- 
tem reclam ; hoc eft quadrata ordinatarum aequalia 
erunt reclangulis comprehenfis fub fagittis , & ea- 
dem conftanti linea , quas proinde erit parameter 
axis. 
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E# Aor Tbeoremate plura deducunm corollaria* 

» , , • >•'**,** f i> • • * • 

*. I. Quum in omni parabola axis interceptus, or- 
dinata, & parameter fint continue proportionalia ; 
hinc datis eorum duobus quibufvis , .etiam reli- 
quum magnitudine datur. 

II. Ordinatim applicatac , pro ut longius a ver- 
tice applicanrur , femper aueentur . 
. III. Omnis littea parallela axi , in tmo tantum 
punclo parabolam fecat. 

IIIL Hinc litteralis expreffio, & ajquatio yy-px 
perfe&e , & conftanter exprimit naturam parabola; 
reJate ad axem . . .. 

: V- Si a quovis punclo axis dunarur re£ta reli- 
quis ordinatis parallela , ha:c occurret parabolaj m 
duobus punftis utrinque aequfc diffitis , ab eodem 
*xis punfto 

/ VI. Si per axis originem ducatur refta ordina- 
tis parallela ; hsec erit tangens : & viciflim . 

VII. Omnes perpendiculares ad axem utrinque 
terminatse a parabola bifariam fecantur. 
; Propoftio JL Xinea abfcindens in axe produ&o feg- 

fnentum fagit** «^uaie -tanfcit parabola m . 

• Propoftio JJL Et reciproce , tangens parabolarh 
abfcindit in axe produfto fegmentum fagittse asquale. 

De diametris paraboU . 

• * .* 

Diametrorum cum axe proprietates communes 

fanciuntur. . - 

Propofttio IJJL Si a quolibet punfto fumpto in 
perimetro parabola» ducatur parallela axi, ideft dia- 

fi me- 



mcter , qusc produfla occurrat tangenti duflas a 
vertice ejufclem axis , & rurfum ab eodem punfto 
ducatur altera tangens, quse occurrat axi produclo; 
dico, triangulum a duabus tangentibus, & axe com- 
.prehenfum aequari triangulo fa&o ab iifdem tan- 
gentibus , & diametro. 

Propoftth V. Datis diametro , ejus tangente , & 
crdinatis ; quadrata ordinatarum diametro funt in- 
ter fe , uti abfciflai . 

CorolLma I. Hinc re£ta quselibet axi parallela, 
quam. vocavimus diametrum, eafdem fibi vindicat 
affe£Viones, quse axi conveniunu 
. II. Hinc etiam omnia, qu« ex proprietate ordi- 
natarum refpe£tu axis dcducla fimt Thebremata, 
& Corollaria , traduci eadem poffunt ad quamlibet 
diamerrum . 

Propofuio VL A dato punflo in parabolae perime- 
tro , vel in ipfa diametro ad datam diametrum po* 
nere ordinatim applicatam. Similiter datam lineam 
ad datam in parabola diametrum- ordinatim ponere. 

Corollarium . Hinc per datum in parabolx perime- 
tro punclum ducitur tangens. 
• Propofitio VII. Omnium ordinatim applicatarum 
ad duas dwunetros >_ quarum altera eit axis, ilia oi> 
dinata minor eft , qua» ad axem applicatur ; mo* 
do fagitta» aequales fuerint. 

Propoftio VIII. Si duas parallelas in parabola 
jungant dua* reclae , quas fecet altera parallela ; di- 
co , hujus fegmenta a curva parabolica , & junitis 
lineis comprehenfa fore sequalia. 
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De Parametro , feu latere re&o paraboU* .; j 

• »y • • • 

• $ri h • •? • • * * : • '» 

Propofttio VIJIL Latus reftum irtvenire dats in> 
<iata parabola diametro conveniens. 

Propofitio X. Latus reftum axis minimum eft 
hterum reftorum , qu* ad reiiquas diametros fpe- 
ftant • . . ; t >.:.' . . .:.».- .r ..i», , 
• Propoftid XI. Si in data parabola fagitta fit 
Kqualis lateri re&o j etiam ejus ordin*t* «quabitur 
fagittse : & viciifim. 

- Propofith XII. Si jQX vertice diametri cujusvis 
agatur ftailUa ordinatis, ac proinde tangens para* 
bolam , tum ducatur Iinea dividens bifariam angu^ 
htm a tangente & diametro comprehenfum, occur- 
jrenfque parabolx in punfto , ex quo ordinata ad 
diametrum ponatur : dico , abfciiTam sequari lateri 
tecto . < -r* [ . . 

homma L Si tangenti diametria vertice axisdu- 
catur parallela, qu* occurrat eidem diametro, & a 
punfto contaclus applicetur ordinata ad axem; dico 
duas fagittas axis, & diametri effe inter fe sequales. 

Lemma IL Si ex axis vertice ducatur quavis 
fubtenfa occurrens. parahoU in pun&o, ex quo aga- 
tur ordinata ad .eundem axem ; dico quadratum 
fubtenfae aequari reclangulo , quod fit ex axis abfcif- 
fa in fummam cjufdem abfdflfe, & parametriu 

Propofmo XIIL In omni parabola cujufcumque 
diametri parameter fuperat parametrum axis qua* 
drupla portione intercepta ab axis vertice , & ordi- 
natim applicata ab affumpta diametri vertice. 

Corollaria L Hinc rurfum ottenditur oxwuum.pte 

\ C 2 & m 
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rabola; parametrorum , minimam effe illam, qu» 
refertur ad axem.. * . * \ 

II. Aliaram parametrorum illa femper minoreft, 
qua> retertur ad diametAim axi propinquiorem . 

III Parametri earum diametrorum , quse sequali- 
ter hinc inde diftant ab axe, funt aequales. 

Propofitio XIII L Differentia parametrorum , quas 
ad duas quafvis diametros refcruntur, «quatur portio- 
ni , quanV ex diametro axi propinquiore aufert per- 
pendicularis ad eam ducla ex vertice alterius remo* 
tioris . . » : * 

Propofitio XV. Exceflus, q.uibus parametri diame- 
trorum fuperant parametrum axis;, fimr inter fe,ut 
quadrata re&arum, quibus diametri diftant ab axe, 

Pro/jofido XVL Datis axe parabolaj, ejufque pa- 
rametro, invenire diametrum, qua? habeat parame- 
trum datam* . , * : ■ • 

Propofitio XVIL Data parametro unius diametri 
invenire •parametrum cujufvis alterius diametri. . 

Propofitio XVIII Si ab alternis verticibus duarum 
parabolx diametrorum ducantur ad eafdem ordinatae; 
dico, has ordinatas efle in fubdupiicata ratione fua- 

rum parametrorum^ . /. 

• . »- ii 

* . » • • • . • • » # \ 9 "t • • • - : 

- «• ■ • i •. a. . »_»-V.J I 

De fbco pardbola. 

*• • . . 

' • . • • 

Propofitso XVIIIL Si a vertice axis demittatur fub- 
tenfa occurrens parabolac in punfto, ex quo ducan- 
tur ad axem du« re£te , altera ad eundem ordina- 
ta , & altera normalis ad fubtenfam; dico, portio- 
nem axis , ab hifce reftis interceptani aequari late* 
ri refio ejufdem axis. v . . .. . . 

i .J Pro- 
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- Tropoftio XX* Si parabolam tangat re&a* qufcvis 
bccurrens axi produfto, & ex pun&o conta&us du« 
canrur ad axem duae re£tae , quarum altera ad eun- 
dern fit ordinata, & altera normalis ad taugentem; 
dico fubnormalem aequari dimidio lateris re£U, fe\* 
parametri ejufdem axis • 

Propofmo XX/. Si parabolam tangat re£la quaz- 
tis, 'occurrens axi produ&o, & ex punfto contaftus 
ducatur normalis ad tangentena, ac denique divida* 
tur bifariam ea axis portio , quae inter tangentem, 
& normalem exiftit ; dico , reclam a punfto bife^ 
Sionis , & parabola: vertice interceptam aequalem 
effe quartas pani lateris re£ti. "I ; * 
Corollarium . Hinc inventio Foci. 

Propofmo XXII. In eadem parabola ii bifariam 
fecetur ea tangentis portio, quae inter punftum con- 
taftus , & axem exiftit , ac deinde a punfto bife- 
ftionis excitetur normalis occurrens axi • dico , li- 
neam a normali , & vertice parabolae interceptani 
sequalem effe quarta; parti lateris re£ti, & pun&unt 
occurfus ejufdem normalis cum axe effe focum, , 

Prottofitio XXIIL Si parabolam tangat reRa quae- 
vis, demittaturque ex punfto contaftus refta alte- 
ra parallela axi , qux an^ulum cum tangente cffi- 
<dat 9 cui aqualis fiat alter angulus ad contaaum 
per reclam occurrentem axi; dico, hanc determr- 
nare in eodem axe quartam partem lateris recli, 
& confequenter focum : & reciproce . 

Pfopofttio XXIIII. Datae parabolae focum exhibere. 

Corollaria I. Hinc omnes radii axi paralleli in 
fuperficiem parabolicam , & reflexivam incurrentes, 
reflecluntur ia focuoi. 

™ ' * - ■ . . 



II. Corpus lumlnofum pofitum in punfto foci 
radios reflexos remittit ad magnam diftantiam. 

• Propofitio XXV. Si ab axis vertice ducatur tan* 
gens , quse conveniat cum alia cujufvis diametri tan* 
gente; refta conjungens punclum conta&us cum fo- 
co sequalis eft axis portioni , quae inter focum , & 
tangentem exiftit . 

• Proffojirio XXVI. Si per focum ducatur recla 
utrinque ad parabolam terminata ; dico , hanc 
lequalem elfe parametro illius diametri , qiias eandem 
velut fuam ordinatam , agnofcit . 

De Dire&rice V/imbot<Zm 

. . • . . • 

• » . . 

jLemma: In omni parabola fi ex punflo contaftus 
demittatur ordinata ad axem , & ex foco ad ident 
punclum conta&us ducatur refta; Dico hanc aequa* 
ri fummx , qux componitur ex abfcilfa & quart* 
parte lateris refli, 

Corollarium In omni parabola , fi ex foco ad 
quodvis punclum fumptum in perimetro , ducatur 
refta; Dico hanc fore ajqualem portioni axis produ- 
fti , qux intercipitur ab eadem ordinata , & dire- 
ftrice . — — . . ' : 

Propoftrio XXVII. Datis axe , Sc foco , parabo 
lam in plano defcribere ope dire&ricis. 

De ^uadratura ParaboU . r . . J*. 

• Lemma : Si in Parabola ad quamlibet diametmm' 
applicetur ordinata , fitque alia quaxumque diame- 
ter terminata eadem linea : Dico , hanc illa minc- 
*rem elfe . P™* 
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Propofitw XXVIIL Datas parabolae terrninata? 
maxlmum infcribere Triarigulum. " 

Propofttio XXVIIIL Parabok terminatae maximum 
ixiangulum infcriptum majus eft dimidio ejufdem 
parabolae . 

' Propofttio XXX. Et quadruplum eft triangulo- 
rum maximorum , quae refiduis Parabolae fegmentis 
infcribuntur • 

Probofttio XXXL Tota triangulorum maximo- 
xum feries renduis fegmentis in infiiutum. infcripta 
squalis eft parabols. 

Lemma Si detur feries infinita quantitatum de- 
crefcentium ia ratione quadrupla..; erit aggregatum 
omnium ad primum termlnum u L 'j ad 3. 

Propoftio XXXIL Parabola ad triangulum maxi- 
xnum infcriptum eam habet proportionem , quani 
4 ad 3. 

Corollarium Hinc multiplex methodus eruitur, ac 
demonftratur metiendi parabolam terminatam , femt» 
parabolam, & fegmentum quodvis parabolicum . 

Propofitio XXXIIL Dato fegmento parabolico 
triangulum aequale conftruere. 

Corollarium Hinc patet eadem praxi folvi prcv 
blema , quo petitur datae parabolae triangulum asqua- 
le exhiberi. 

i Propofttio XXXIIIL Parabolae terminatae eam in- 
ter fe fortiuntur rationem , quam triangula maxima 
illis infcripta. 

Corollarium Hinc fi duae parabolae habeant eari- 
dem , vei aqualem fubtenfam, erunt illx inter fe 
Ht altitudines : & reciproce . 
- Propofttio XXXV. Triangulum mixtuai conca- 
vum parabolicum duplum eft convexi. 

De 
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ZV proportionalitatc retfarum > & retlangulorum 

in parabola, 

■■ ■ ' ; 

Propofitio XXXVL Si in parabola diameter in- 

telligatur divifa ab ordinatis hac lege , ut abfcifla? 

fint continue proportionales : Dico eafdem ordinatas 

efle in continua analogia. 

Propofitio XXXVII. Si parabolam fecent duae 
quaevis diametri , junctifque diametrorum verticibus 
ponatur ad diametrum alterutram ordinata occur- 
rens reliquae diametro, & juncla: linea;; Dico, ean- 
dem ordinatam fecari in partes continue proportic^ 
nales * : u x 

Propofith XXXVIIL lifdem pofitis , qu# fupra ; 
Dico , reitangula pofita fub fegmentis ordinata: ef- 
fe sequalia. 

• . Propofitio XXXVIIIL In parabola fint iterum du« 
quaevis diametri , & ad diametrum alterutram ap- 
plicentur quidem ordinata? , occurrentes reliquas dia- 
metro, five extra parabolam, five intra; Dico , ia 
utroque cafu abfciflas efle inter fe, ut correfponden- 
tia reclangula fub fegmentis ordinatarum. 

Lemma Si in parabola aequidiftent refte quajvi^ 
& ex punclis occurfo fingularum cum eadem pa,- 
rabola ducantur diametri ad reclas reliquas ; Dico , 
harum reclarum partes , a diametris,& curva utrin- 
que interceptas efle a>quales. ' 

Propofitio XXXX. Si parabolam fecent diametri 
duac aequales , & ex earum verticibns ducantur parat 
lelse , occurrentes utrinque perimetro parabola;; Dico 
reftangula fub earum fegmentis efle inter fe a?qualia« 

Pro? 
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Propofitio XXXXL Sint in parabola duae quaevis 
diametri , quas fecent quaecumque paraHelae- ; Dico 
abfciflas efle inter fe , ut correfpondentia reftangula 
fub fegmentis parallelarum . 

Propofttio XXXXIL Sint iterum in parabola duse 
qua;vis diametri , quas fecet recla quaevis ; Dico , 
rurfum re&angula iub hujus fegmentis efle in ea« 
dem ratione diametrorum. 

• Propofttio XXXXIIL Refla quaevis duas fubten/as 
parallelas utcumque fecans efncit reftanguia fub 
iegmentis fubtenfarum , proportionalia reclangulis fub 
fegmentis ejufdem refta: fecantis . 

Propoftio XXXXIIIL Parabok infcriptum fit trian- 
gulum , cujus duo latera fecentur utcumque a dua- 
bus quibufvis parallelis reliquo lateri ; Dico , reftau- 
gula fub fegmentis utriufque parallelae, efle propor- 
tionalia • 

: Propofttio XXXXV. Si parabolae diametrum fecent 
ordinatae quaevis , ducaturque ffefta , eafdem fecans 
utcumque; Dico, reftangula fub fegmentis triplica- 
tam habere rationem ordinatarum . 

Propoftio XXXXVLSi parabolae diametrum tangat 
refta , quam fecet diameter alia , dufta a pun&o 
occurfus ordinatx cujufviscum parabola,& ex quo- 
vis perimetri punfto ducatur altera ordinata, utrin- 
que occurrens diametris, ac denique ducatur diame- 
ter, occurrens ordinatae & tangenti ; Dico , paralle- 
logramma defcripta effe continue proportionalia . 



« • •,» i. • . * ' . • - - - 
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De parabola fegmentis , & figuris maximis , eidem 

infcriptis . 

t 

Lemma Si Suas parallelas in parabola jungant 
dux re£tae , & fegmento alterutro infcribatur trian* 
gulum maximum , a cujus vertice ducatur altera 
parallela ; Dico , hanc determinare fimiliter verti- 
cem trianguli maximi , <juod fegmento reliquo in- 
fcribi potcft: & reciproce. 

Propofitio XXXXVIL Auferre fegmentum parabo- 
lx , dato aquale . 
• Propofttio XXXXVIIL Ex dato in perimetro para- 
bolac pun&o reftam ducere , quae fegmentum auferat 
aequale dato. 

Propofttio XXXXVIIIL Datis duabus parabolis , & 
utriufque axibus , & perametro , datoque unius feg- 
mento, auferre ex altera fegmentum, quod ad datum 
fegmentum fit in data ratione parametrorum . 

Propofttio L. Segmentum parabolac conftruere , 
asquale fegmento dato alterius. 

Propofttio U. Ab eadem parabola auferre tria 
fegmenta aequalia, 

Propofttso LIL A parabola auferre fegmenta, qu* 
fint in triplicata ratione fubtenfarum. 

PropofttioLIIL A parabola auferre fegmenta con- 
tinue proportionalia • 

Proportio LIIIL Datae parabola? terminataj maxi- 
mum infcribere parallelogrammum . 

Propofttio LV. Data; parabolse terminatae poly- 
gonum regulare infcribere, quod dato iaterum nu* 
mero conftet, puta quatuor, 

Pro. 
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Propofttio 1V7. Iisdem pofitis, dko , quadrilate- 
rum illud effe maximum illorum , qux parabolas 
terminatae infcribi poffunt«- 

Corollarium L Qux de quadrilatero regulari dixi- 
mus, eadem de quotvis laterum polygono regulari 
intelligenda funt. 

CoroUarium IL Atque hinc , ut data; . parabola* 
terminatse polygonum infcribatur maximum eorum, 
quae dato numero laterum infcribi poffunt ; fatis 
crit polygotnim rcgulare infcrlbefe* — 

. • • .» •. • . : . > • . . i . • "'••.'** 

• ■ 

Defcriptiones variae , & Genefes ParaboU . 

--Propofttio LVIL Dato parametro exhibere illius 
parabolam. 

Propofttio LVIIL A vertice dati anguli , intra 
ejufdem latera parabolam defcribere, \ - - 

Propoftio LVIIIL Datis refta linea pro diametro 
futuras parabok, ejufque vertice , & angulo, quem 
applicatae effkere debeant , & parametro j parabo- 
lam per plura pun£ta defcribere* . <. :: 

• Propofttio LX. Circa datam parallelogrammi dia- 
roetrum, parabolam d«faiberQ , cujus vertex fit ir* 
dato angulo, • !'.'>., ■ [ .J 

• Propofitio LXL . Dato vertice parabol» , ejufque 
parametro parabolam defcribere • t • . • ■ . . ^ . 

Propofttio LXIL Data re£ta linea pro axe futu- 
ra parabola, dataque parametro, paxabolani defcri- 
bere. .• . »i . i:/ 

Corollariwn L Parabolam continuare , &i»infini- 
tum producere, 

D « Co - 
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- Corollarium II. Determinare pun&a , quae pcrti- 
nent ad parabolam . . . . » 

Propofttio LXIIL Circa propofitum triangulum- 
parabolam defcribere , quae a dato vertice tranfeat 
per datum pun&um . 

Propofttio LXIIII. Circa datam parabolam alias in 
infinitum, diverfa ratione defcribere . 
, Propoftrio LXV. Datis re&is fe mutuo decuffan- 
tibus, invenire parabolam, cujus diameter fit data. 

Propoftio LXVI. Datis tribus pun£tis non in di- 
reftum pofitis , & recla , quse per aliquod ex datis 
pun&is tranfeat , parabolam defcribere per eadem 
puncla , cujus aliqua diameter fit data refta . 

Dc Parabolis fimilibus , taralldis , tqualibus , afym* 
ptoticis , (y fuperiorum generum. 

• • • 

Propofttio LXVII. Data parabola, fuper data pa- 
riter bafi quacumque defcribere parabolam alteram, 
datse fimilem. 

• Corollarium I. Omnes parabolse funt inter fe fi- 
miles . 

"Corollarium II. Si in parabola infcripta fuerit figu- 
ra quaevis reclilinea , «tiam in altera fimili paia- 
bola infcribi femper poterit figura fimilis . 
■ Corollarium IIL Similia quoque funt duo parabo- 
larum fegmenta , quorum bafes fint proportionales 
fais diametris imerceptis. 

Corollarium IIII. Parabol» fimiles funt inter fe 5 
uti quadrata fuarum bafium , feu altitudinum , feu 
parametrorum , feu laterum homologorum figura- 
rum, qiia? ipfis parabolis funt infcript». 

- C Pro- 
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Propofmo LXFIIL Data oarabola , fuper «qua- 
lem barem conftruere parabolam alteram , quas iit 
in data ratione. 

Corollarium Hinc parabolae , quae bafes aequales 
habent, funt inter fe, uti earum altitudines ; & re- 
ciproce: illae vero,quarum bafes,& altitudines funt 
inaequales, habent inter fe rationem compofitam ba- 
fium , & altitudinum ; Denique illae , quae quamvis 
habeant bafes , & altitudines insequales , nihilo ta- 
men minus funt aequales ; bafes habent ia rationfe 
reciproca altitudinum. 

Propofttio LXVIIIL Super data bafi parabolam 
conftruere , quae fit ad datam parabolam m data ra- 
tione. ' • ; 

Propofttio LXX. In data parabola fi demittantur 
«quales diametri; dico, puncla extrema harum dia- 
metrorum effe ad parabolam alteram , datac aequa- 
lem. 

, Propofxtio LXXL Iisdem pofitis , dico parabolas 
illas , nufquam concurrere . • 
. Propofitto LXXIL In data parabola applicetur ad 
axem ordinata , cui parallelae quaevis ducantur , ab 
eadem parabola terminataz , quas ita fecentur , ut 
re&angula fub fegmeatis sequalia fint quadrato ejut 
dem ordinatae ; Dico , puncla fe&ionum efTe ad 
parabolam , datae aequalem . 

Propofttio LXXIIL Iifdem pofitis, Dico, parabo- 
las ilias, in infinitum produflas , magis femper in 
infinitum accedere, nuiquam tamen concurrere. 

Projpofttio LXXIIIL Datae parabolae parailelam , 
feu alymptoticam defcribere . 

Propofttio LXXV. Defcribere parabolam fecundi 
. . gene- 



3° 

generis, tertii, fcc' 

. Propofttio LXXVL Invenire parametrum parabo- 
larum fccundi generis , tertii &c. 

D E E L L I P S I. 

• • ■ 

Definirio Quid fit ellipfis, quidque interfit cir- 
eulum inter & ellipfim . ■ - i 

Corollaria L Hinc in ellipfi axis unus altero ma- 
jor • 

II. & III. In omni Ellipfi ordinatim applicaue 
ad axem habent eamdem rationem ad ordSnatim 
-applicatas ad diametrum cjrculi , circa • eumdem 
axem defcripti , fibi refpondentes . 
'." IIII. Tota ellipfis ad circulum defcriptum cir- 
ca majorem axem , vel circa minorem , cft , in 
primo cafu , ut minor axis ad majorem , in k* 
cundo , ut major axis ad minorem . 

" Y. Ordinatse sequaliter diffitx a verticibus axis, 
funt sequales, 

Propofitio L Super data quavis re£la , tanquam 
axe, eilipfim per plura puncla defcribere. 
: ; Propofitio IL Super Datis duabus rc£Hs instqua* 
libus , tanquam axibus , ellipfim per plura punfta 
4cfcxibere. 

■ 

De utroque axe ellipfeos* 



Propofitio III. Quadratum cujuslibet ordinatse ad 
majorem axem fe habet ad reftangulum refpe- 
£Uvum fub fegmentis axis , uti quadratum. minoris 

axis 
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axis ad quadrarum rhajoris. 

Propofttio IllL Quadratum cujuslibet ordinat# 
ad majorem axem fe habet ad reftangulum re- 
fpeftivum fub fegmentis axis , ut parameter ma- 
joris axis ad eumdem axem.^ 

Propofitio V. Quadratum ordinata; ad majorem 
axem minus eft re£tangulo contento fub abfciffa, 
& parametro ejufdem axis . 

Propofttio VI. Quadratum femiffeos minoris axis 
sequatur re&angulo partium inaequalium majoris 
axis , fefti ab alterutro focorum . 

Propofttio VII. Quadratum cujuslibet ordinatas 
ad minorem axem fe habet ad re&angulum fub 
fegmentis , uti quadratum majoris axis ad quadra> 
tum minoris. 

Corollaria Ex hoc Theoremate deducitur I. Qua- 
drata ordinatarum ad minorem axem , effe intejr 
fe , uti reftangula fub fegmentis ; & utrique axi 
conjugato eandem primariam proprietatem coa- 
venire. 

II. Si intra ellipfim refla parallela uni axi , 
fecet alterum axem in quovis punflo ; hanc oc- 
currere ellipfi in duobus punftis , aeque utrinque 
femper diftantibus a pun&o fe£tionis axis. 
. III. Omnem ordinatam axi , quo magis a cen- 
tro diftat , eo magis decrefcere , donec evanefcat 
in vertice axis. 

IIII. Ordinatas, asqualiter a centro diffitas , e£ 
fe aequales . Hinc , fi quavis refta terminata ab 
«Uipfi fefta fit bifariam ab uno axe, eadem paraU 
lela erit alteri axi. 

V. EUipGm ab alterutro axe bifariam dividi, 

& qua- 



& quadrifariam ab axibtis conjugatis; ' *' 



De Focis Ellipfeos. ; 

m 

#.4 « * i» 

Propofttio VIII. Ex dato in ellipfis perimetro 
punfto tangentem ducere. 

Propofttio VIIIL In utroque axe , utrinque pro- 
duclo ad occurfum tangentis , continue proportiona* 
les funt diftantia ordinatac a centro , Semiaxis , & 
diftantia tangentis ab eodem centro. 

Corollarium Si a puncto contaclus ducatur or- 
dinata ad alterutrum axem ; erit quadrato femiaxis 
«quale re&angulum fub diftantia ordinat» a cen- 
tro , & fiib femiaxe produclo ad occurfum tan- 
gentis. 

Propojitio X. In axe majore produfto ad 00 
curfum tangentis, fi a punfto contaclus ducatur ad 
eumdem ordinata; Dico fegmentum majus ejufdem 
axis efle ad fegmentum minus , ut axis produ&us, 
ad portionem, quae producitur. 
. ' Monitum . Apollonii methodus in focis invenien- 
dis . Quid fit figura , & quarta pars ejufdem , in 
fenfu Apollonii , & Veterum . Recentiorum me- 
thodus itL determinandis focis. 

Propofttio XI. Si fuper axe majore , tanquam 
diametro , defcribatur circulus , & per extremita- 
tem minoris axis ducatur tangens , quas circulo oc- 
currat in punfto , a quo demittatur perpendicularis 
in axem majorem ; reclangulum fub hujus fegmen- 
tis asquale erit quartae parti figurae ; atque hinc 
inventio foci. 

Propofttio XIL Reftangulum fub. duabus tan- 
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gentibus , ab utraque exrremitate axis duflis , 8c 
ab altera quavis tangente interceptis , aequatur re- 
£angulo fub ordinata a punflo contaftus ejufdem, 
8c fub femiaxe conjugato > ad eamdem tangentem 
produclo. 

Corollarium . Reftangulum fub duabus tangenti- 
bus , ab utraque extremitate axis duflis , aquatur 
quadrato dimidii axis minoris , feu quartae parti 
figurae . 

Propofttio XIII. Si ab extrexnitatibus axis du- 
cantur duse tangentes , & ab alio quovis punfto 
tangens altera utrinque conveniat cum duabus re- 
liquis , tum ex focis ducantur rectae ad puncla oc- 
-curfuuni; anguli in utroque foco erunt refli. 

Propofttio XHII. Iifdem ftantibus , fi ex punflo 
interfeflionis harum reftarum ad contaflum duca- 
tur refta ; hax erit tangenti normalis. ■#» 
; Projbofttio XV. Iifdem ftantibus , fi a focis ad 
contactum ducantur recla» ; ha? cum tangente ae- 
quales angulos comprehendent . 
- Corollarium . Si corpus luminofum ftatuatur in. 
uno foco fpeculi elliptici ; refiexio fiet in alterum 
focum. 

Propofttio XVh Si ex fbcis eHiofeos infleflantur 
duae refta? , convenientes in quodam punflo peri- 
metri ; hae fimul fumptae aequantur axi majori. 
■ Corollaria I. Hinc Vulgaris methodus defcriben- 
dse ellipfis per motum continuum. \ , 

II. Si duo foci ita mutuo accedant , ut coale- 
fcant in ipfo centro; ellipfis defmet in circulum. 
t III. In ellipfi triangulorum ifoperimetrorurfi 
maximum eft ifofceles » 

E III* 
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IIII. Aliter tangentem ducere ex dato quovis 
punSo in ellipfis perimetro. 

V. Atque hinc rurfum oftenditur «qualitas an- 
gulorum incidentiac, & reflexionis» 

De Diametris EUipfts. 

Propoftio , XVII. Datis axe majore , 8c diametro 
& utriufque tangentibus , quae fe fe invicem fe- 
cenr, & terminentur , altera ab axe, altera a dia- 
metro , ulterius produ&is ; Dico , triangulum fa- 
ftum a duabus tangentibus , & axe , ajquari trian- 
gulo faflo a duabus tangentibus, & diametro. 

Corollaria Hinc I. aliae triangulorum , Bc trape- 
ziorum scqualitates deducuntur. 

II. Quascumque diameter bifariam fecatur a 
centro ellipfeos. 

Propoftth XVI IL Stante eadem conftruflione , fi 
a quovis punflo fumpto in perimetro ellipfeos, du- 
cantur parallcia; tangentibus ; Dico, triangulum fe- 
ftum ab hifce parallelis , & axe , aequari quadrila- 
tero faflo a tangente ejufdem axis , eique paralie* 
la, intercepta ab axe, & diametro. 

Propofitio XVIIIL Stantibus iifdem , ut fupra, 
iiimirum axe, diametro, tangentibus , 8c parallelis; 
Dico , triangulum faftum a duabus parallelis , 8c 
diametro , asquari quadrilatero failo a tangente hu- 
jus diametri , ejufque parallela, intercepta ab axe, 
.& diametro • 

Corollarium Omnis re£la linea , quac intra elJi» 
pfim ducitur , parallela tangenti cujufvis diametri , 
bifariam fecatur ab eadem diametro , cui proinde 
ordinata eft. . Pra- 
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.. Propofttio XX. Quadratum ordinatim applicata: 
ad diametrum quamlibet , eft ad re&angulum fub 
fegmentis ; uti quadratum alterius conjugatae eft ad 
quadratum primaj diametri. 

Corollaria . I. In ellipfi quadrata applicatarum ad 
quamcnmque diametrum funt inter fe, uti re&an- 
gula fub fegmentis diametri. 

II. Diameter ellipfis eft recla qualibet per 
centrum ducla , & utrinque ad ellipfim terminata. 

III. Praeter eas recla* , qua; tranfeunt per cen- 
trum y nulla alia refla Jinea poteft effe ellipfis dia- 
meter • . 

IIII. Omnia , qua? ex primaria ellipfeos pro- 
prietate , refpeclu axium , deducuntur Theorema- 
ta , traduci etiam poffunt ad duas quafcumque dia- 
metros conjugatas- 

. V. Hinc pariter fequitur i. Quodlibet perime» 
•tri punftum, alicujus diametri verticem efle; 

II. Quamlibet reclam , per aliquod intra ellL- 
pfim pun&um duclam , aUcui diametro ordinatim 
applicatam efle ; • : ^ 

T III. Diametrum unam non pofle parallelam ef- 
fe ordinatis alterius conjugata; , nifi & ifta viciflira 
fit parallela ordinatts itth»-** v i > ; ■• ■ 

Propofttto XXI. Si diameter aliqua bifecet fub- 
tenfam duclara a vertice diametrr alterius , ad 
quam demittatur ordinata ab alterno vertice , ei- 
que paralkla per punftutn bife£lionis ; erunt in 
proportione continua femidiameter , diftantia ordina- 
tae a centro , & diftantia paralleia: ai> codem 
sentro . 

Propofttio XXII. Ordinata: , quae ad duas quaf- 
, • E 2 cun- 
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cumque diametros ab alterriis earum verticibus du- 
euntur, dividunt ipfas diametros in eadem ratione. 

| ./ i* •.. ! . ' . i :: ; -v . . Jl 

De mupua Diametrorum EUipfeos inter fe > 
; - (y cum Axibus comparatione • • 

Propofttio XXIII. Si fuper axe minore , tan4 
quam diametro defcribatur circulus ; ellipfis- tbta 
crit extra hunc circulura , quem tanget in extre^ 
mitatibus ejufdem axis.r 

Corollarium . Si circa utrumqne axem defcriban-l 
tur duo circuli ; ellipfis tota erit inter duas cir* 
«umferentias. -M:. 
. Propofttio XXIIII. Iifdem ftantibus J fi a centro 
cllipfis defcribantur alia; circulorum circumferentia? 
concentrica; , quse tranfeant per differenriam duo- 
rum axium ; Dico , quamlibet circumferentiam fe- 
care ellipfim in quatuor punftis , utrinque aeque 
diffitis ab extremitatibus duorum axium . 
. Corollaria. L Intra quadrantem ellipfis diametri 
omnes funt insequales. 

II. Diameter omnium minima eft axis minor ; 
maxima eft axis major . - . 

III. Reiiqus eo majores funt axe minore, quo 
magis ab eodem recedunt. 

IIII. Diametri , xqualiter ab axibus remotae , 
funt sequales. 

Propofttto XXV. Si a verticibus unius conjusp- 
tionis diametrorum ducantur ordinata; ad duas dia- 
metros alterius conjugationis ; quadratum cujuslibet 
ordinatas erit azquale reclanguio fub fegmentis alte- 
rius conjugatas . ■ , * 

. Pro- 
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Propofttio XXVL * Axium quadrata furiul . funv 
pta aequalia funt quadratis cujufcumque conjuga- 
tionis diametrorum limul fumptis , . 

Propofttio XXVII. lifdem ftantjbus , dum diame* 
tri minuuntur in recelTu ab axe majore , viciinm 
conjugatae ipfarum augentur. % 

Corollaria. I. Axis major ad minorem habet ma- 
prem rationem , quam diameter quatvis alia ad 
fuam conjugatam. : , . 

II. Diameter quadibet, axi majori propinquior, 
majorem habet rationem ad fuam conjugatam , 
quam diameter altera! , ab eodem jjlo axe remo- 
tior , ad fuam conjugatam . . , ; 

. Propoftio XXVII L Iifdem manentibus , ex dua* 
bus quibufvis diametris ellipfis, illa^ quee minor eft 
majorem parametrum habet . 
• Coro/L L Parameter axis. majoris eft omnium 
minima, parameter minoris axis omnium maxima* 

II. In recelfu diametrorum ab axe majore pa r 
rametri augentiir. . ' / . 

III. Parameter minor eft diametro , ad quam 
refertur , ab axe majore ufque ad eum locum , in 
quo parameter aequat diametrum fuam ; eft vero; 
major , ab eo loco ufque ad axem minorem . 

Propofttio XXVIIIL Data ellipfi , invenire fuds 
axes , fuos focos , & parametros axium . 

Propofttio XXX. Si recta? fibi mutuo occurren- 
tes , fint binae diametri ; erit re&angulum fub feg- 
mentis unius , ad reclanguliuii fub. fegmentis alte r 
rius, in duplicata ratione ipfarum diametrOrum.. 

Propofttio XXXI. Si ex re&is, fibi mutuo occur r 
rentibus , una quidem Jit diameter , & altera.fit 
; * ejus 
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ejus ordinata ; reQangulum fub fegmentis prioris 
re£tse , ad re&angulum fub fegmentis alterius , crit 
in duplicata ratione ejus, quam habet diameter ad 
fuam conjugatam. 

De fetloribus & fegmentis ellipfeos* 

. Lemma. Si duas parallelas in ellipfi jungant du* 
recls , quas fecet alia parallela ; hujus fegittce aequa- 
ies erunt. 

Propofttio XXXII. In omni fegmento maximum 
triangulum habet verticem in diametro dividente 
bifariam bafim illius . Et tam fegmentum , quam 
triangulum bifariam ab eadem diametro dividitur, 

Propofitio XXXIII. In ellipfi linea conjungentes 
parallelas abfcindunt fegmenta aiqualia . Et viciflnru 

Propofttio XXXIIIL Recla iinea fe£lores asqua- 
les hinc inde a diametro fumptos , conjungens, cft 
tangenti parallela. ... . 

Propofttio XXXV. Ex dato punclo rcftam ducc* 
re, quae auferat fegmentum aequale dato. 

Propofttio XXXVI. Diametri duae conjugatae el» 
lipftm quadrifariam dividunt . Et reciproce . 

Propofitio XXXVII. Scftores ad verticem oppofi- 
ti funt aquales . ' 

De Ellipftbus ftmifibusj earumque fegmcntis. 

Propofttio XXXVIII. Super data recla ellipfim 
defcribere , fimilem alteri datse . • - 

Corollarium . Si minores axes fint proportionalcs 
majoribus , ellipfes erunt fimiles. 

Propofttio XXXVIIIL Si du* diametri fecentur 

pro- 



Digitized by Google 



39 

proportionaliter ; ordinatas , pcr punEta -feclionum 
ducla; y abfcindent fegmenta proportionalia . 

Propofttio XXXX. Si duorum fegmentorum pro- 
portionalium bafes fuerint aequales; fegmenta erunt 
lnter fe , uti eorum altitudines . 

Corollaria h Si duorum proportionalium fegmen* 
torum altitudines fint a:quales; fegmenta haec erunt 
inter fe , uti bafes • 

II. Et , fi altitudines fint bafibus reciproca: ; 
fegmenta erunt aequalia . 



De Menfura Ellipfeos . 



Propofi$io XXXXJ. Eilipfim metin • 

Corollaria I. Ellipfis eft media proportionalis 

inter duos circulos, iuper ejufdem axibus defcriptos. 

.'. II. Ellipfim metiri , ope circuli infcripti • 
Propofttio XXXXIL Metiri fegmentum eiiipfeos. 

v Propofttio XXXXJIL Metiri feftorem ellipfeos.. 

DE HYPERBOLA. 
De axibus conjugatis. 



• ■ 



Propofttio L Datis duabus re£lis, hyperbolam de- 
fcnbere • 

1 Propofttio IL Quadratum femifTeos fecundi axis , 
aquatur reclangulo fub abfcifla , & linea compofita 
cx primo axe , & eadem abfcifla . 
* Propofttio IIL Determinare ordinatam aequalem 
femifli fecundi axis . 

Propofttio IIIL Quadratum ordinatae ad axem pri. 
mum majus cft rettangulo parametri ejufdem axis , 
ia abfciifam. De 



uigiti 
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De Diametris Hyperbol* i > 

Propoftrio V. Omnis recla per centrum ducla , 
qua: uni hyperbolarum oppofitarum occurrit, debet 
etiam cum altera convenire ; & utrinque ad hy- 
pcrbolas oppofitas terminata , bifariam in eodenl 
centro dividitur . . i 

s Propofrio VL Si recla per centrum dufta , & 
utrinque ad hyperbolas oppofitas terminata bifecet 
fubtenfam pertinentem ad verticem axis , demiflk- 
quc ad eundem axem ordinata, huic per punclum 
bifeclionis parallela ducatur ; continue proportiona- 
les erunt inter fe femiaxis , diftantia ordinatfc a 
centro , & diftantia parallelae ab eodcm centro. 

Propoftrio VII. Si recla ducla per centrum, & ad 
hyperbolas oppoiitas terminata, & ulterius produfta 
bifecet fubtenfam duclam a vertice axis ; Dico 
quadrata ordinatarum efle inter fe,uti reclangula cor- 
refpondentia. , ' 1 

Propoftio VIII. Omnis recla , quse intra unam 
hyperbolam ducitur , parallela fubtenfae , duclae a 
vertice axis , utrinque ad eandem hyperbolam ter- 
minatur . 

Corollaria I. Hinc omnis recla ducla per ccn* 
trum , & utrinque ad hyperbolas oppofitas terminata, 
eft diameter ipfarum . • : 

II. Hinc omnes illae proprietates , quae hyper- 
bolaz competunt refpeftu axis , ex eodem Theore- 
mate traducuntur ad aliam quamvis diametrunt 
ejufdem hyperbohe • 

. III. Hinc Theorema illud fundamcntale , ^uoi 

- • de. 
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aemonfuatum eft refpe£lu axis, fimili ratione d<i- 
monftratur de quavis alia diametro. 

Propofitio VIIIL Quxlibet diameter non alias re- 
£las , utrinque ad unam hyperbolam terminatas di- 
vidit bifariam , quam , quas ordinatim ad ipfam 
diametrum appLicantur . 

Corollaria I. Si diameter bifariam fecet reftam 
aliquam , utrinque terminatam ad unam hyperbo- 
larum ; haec erit diameter illius ordinata? . 

II. Si refta aliqua bifecet duas parallelas , qua- 
rum quaelibet utrinque ad unam hyperbolarum fit 
terminata ; hsec erit diameter hyperbola? ; atque tran- 
fibit per ejus centrum . 

III. Cujuslibet datac hyperbolae iive centrum J 
five diametrum aliquam reperire . 

Propofitio X. In omni hyperbola exiftit diame- 
ter , qua? reftos cum fuis ordinatis anguios confti- 
tuit , ac proinde eft axis . 

Corollarium . Itaque circulus fuper axe tamquam 
diametro defcriptus , medius cadit inter utramque 
hyperbolam ; nec ulli ipfarum poteft occurrere. 

De Conjugatis diamctris. 

i * 

*- Propofitio XI. Refta per centrum du&a , & pa- 
rallela ordinatis alicujus diametri , bifariam fecat 
diametro parallelas , & ad utramque hyperbolam 
terminatas . , 

Propofitio XII. Eadem refta vices diametri con- 
jugata fubibit , fi limites , feu vertices eidem pra> 
icribantur ea lege , ut bifefta in ipfo centro me- 
dia evadat proportionalis inter diametrum , ad 

f quam 
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quam refertur , & ejus parametrum . 

Propofttio XIII. QuacLratum cujuslibet ordinatas 
ad conjugatam diametrum , eft ad fummam qua- 
dratorum abfciffae a centro , & femidiametri , uti 
quadratum alterius diametri ad quadratum ejufdern, 
conjugata: . 

Propoftio XIIII. Ordinataj , qu* ad duas quaf- 
cumque diametros ab alternis earum verticibus du- 
cuntur dividunc lpias diametros in eadem ratione • 

De Afymptotis byperbol* • 

• 

Propoftio XV. Afymptoti in infinitum produ£te 
hyperboke nunquam occurrunt. 

Propofttio XVL Afymptoti continuo ad hyperbo- 
lam accedunt. 

Propofttio JZVIL Si per aliquod hyperbols pun- 
ftom ducatur re£ta parallela alterutro axi , qua& 
cum utraque afymptoto conveniat ; Dico , reftangu- 
lum fub ejus fegmentis aequale efle quadrato fenaif- 
feos axis paralleli . . . 

Corollaria I. Refla , quse conjungit extremitates 
Utriufque axis bifaiiam dividitur ab afymptoto . 

II. Quadratum dimidii illius re6lae , quas con- 
jungit extremitates axium , aequale eft quarta par- 
ti quadratorum utriufque femiaxis. 

III. Hinc «quantur inter fe re&angula omnia , 
fafta a parallelis uni ex axibus , qua; ad utramque 
afymptotum terminentur • : 

. Propofttio XVIII. Si ordinata ad axem Vtrin* 
que producatur ad afymptotos ; partes interceptae 
ab iiflem afymptotis , & curva «runt aequale* * 
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Propofttto xyillh Si mtra afymptotos ducantur 
duse , vel plures reftae , inter fe parallelae , qux hy- 
perbolam , aut hyperbolas oppofitas fecent ; reftan* 
gula fub fegmentis emnt aequalia . 

Propofttio XX. Reftangula omnia fub duabus pa* 
rallelis , quae ab eodem punfto perimetri curva: ad 
utramque afymptotum ducuntur, funt aequalia. 

Corollarium . Hinc eadem reftangula funt fingula 
«equalia quadrato potentiae hyperbobt.^. 

Propofttio XXh Si per quodvis pun6tum ducatur 
tangens , qua ad afymptotos terminetur; hxc bifa- 
riam fecabitur in eodem punfto . 

Corollaria I. Er reciproce» - 

II. Iifdem pofitis reftangula fub fegmentis funt 
fingula asqualia quadrato Temilfeos tangentis . 

III. Tangens ad utramque afymptotum termi- 
nata sequarur conjugatae illius diametri , quas tran- 
Itc per pun&um contactus . 

IIII. Hinc afymptoti hyperbolae determinari pot 
funt adhibitis non folum axibus, verum etiam dua- 
bus quibusvis aliis diametris conjugatis . 

Propofttio XXIh Angulus contentus fub afympto- 
tis , eft reflus , vel obtufus , vel acutus ; prout 
axis fuerit aequalis , vel minor , vel major axe fuo 
conjugato • 

Corollaria I. Hinc in Hyperbola aequilatera an- 
gulus faftus ab afymptotis eit reftus. 
. II. In hyperboia aequilatera quadratum ordina- 
ta aequatur rectangulo fub fagitta, & linea compo- 
fita «c fagitta , & axe , 

Propofitio XXIIh Datis hyperbolaj afymptotis, 
ungentem ducere ad datum punftum. 

F a Pro- 
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Propofttio XXIIII. Afymptoti duarum hyperbola- 
rum oppofitarum . funt pariter afymptoti duarum 
reliquarum, qux vocantur conjugatae. 

Propofttio XXV. Si ex quovis punfto unius ex 
duabus primis hyperbolis ducatur ad conjugatam 
proximam recla, quae fit parallela uni afymptotorum; 
Dico eandem bifariam dividi ab altera afymptoto. 

Corollarium. Hinc hyperbolx conjugatae tranfeunt 
per extremitates lecundarum dianicuorum ex con- 
jugatis duarum reliquarum , & vicifTim . 

De mutua Diametrorum HyperboU inter fe com- 

paratione . 

• ... 

Propoftrio XXVI. Omnium hyperbolse diametro- 
rum minima eft ea, quae cum fuis ordinatis reftos 
angulos conftituir , & proinde axis vocatur . 

Prupufitio XXVII. Omnium aliarum diametro- 
rum minor eft illa , qus minus diftat ab axe . 

Propofttio XXVIII. Quadrata diametrorum con* 
jugatarum funt inter fe , ut reftangula fub abfcit 
fa , & compofita ex abfcifla y & diametro . 

Propofttio XXVIIII. Manente eadem conftruclione, 
quadratum ordinatae ad unam diametrum a»qua- 
tur reftangulo fub alterius ordinata; abfcifla , & li- 
nea compofita ex eadem abfcifla, & diametro con- 
jugata . 

Propofttio XXX. Diameter quajvis a»qualis eft , 
vel major , vel minor conjugata ipfius diametro ; 
pro ut axis eft sequalis y vel major , vel minnr 
conjusato ipfius axe . 

Propofttio XXXI. Locus Geometricus diametro- 

rum 
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rum omnium hyperbok exhiberi poteft per datas 
alicujus reftae portionem . 

Propoftrio XXXII. Differentia quadratorum ex 
axibus conjugatis aequalis eft differentiae quadra- 
torum ex aliis quibufvis binis diametris conjugatis. 

Propofttio XXXIII. Differentia axium major eft 
differentia diametrorum . 

Corollarium Hinc differentia iriter binas Hyper* 

bolas diamptrnc rnnjugatas eo minor evadir , quO 

magis ipfae diametri ab axibus remuveiuur. 
De Parametris diametrorum hyperbol* inter fe 

mutuo romp"r**'s « 

. . I r I W * ••• % |.f.'- 

* f m . ■ * j mt < . • » • • • . 

Propofttio XXXII IL Dua; quaevis diametri conju- 
gatae funt continue proportionales cum fuis para* 
metris , ubi inverfo ordine inter eas collocentur. 

Corollarium Similirer deceraitur ratio quarumvis 
parametrorum inter fe , quas ad fuas diametros con- 
jugatas referuntur ; atque eadem Theoria traduci- 
tur ad parametros , qu» ad diametros quaslibet 
non conjugatas pertineant . 

Propofttio XXXV. In hyperbola differentia inter 
quadratum alicujus diametri , & ejus figuram , ut 
vocant, eft femper eademj quocumque in loco ca- 
piatur diameter . 

Propofttio XXXVI. Ex binis diametris ad eaf- 
dem hyperbolas terminatis , illa , quae major eft , 
jnajorem parametrum habet . 

Corollarium . Omnium parametrorum minima 
eft illa , quae refertur ad axem . 

Monitum . Haec proprietas vera tantummodo eft 



i in iis diametris , quas majores funt fuis parame- 
tris ; fin autem minores fuerint , res longc aliter 
fe habet ; & duo cafus diflinguntur , ac demon- 
ftrantur • 

Propofmo XXXVIL Definiuntur parametri dia- 
metrorum . 

Propofttio XXXVIII. In data hyperbola inveni- 
re duos axes, ejufque focum & parametros axium, 

& afymptoto*. 

Propojttto XXXVIIIL Super axe primo dato 

defcribere hyperbolam datae fimilem. 

Corollarium Itaque hyperbolse non funt omnes 
inter fe fimiles * 

Propofttio XXXX. Hyperbolam metiri « 



